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Θέµα Α 
Α1. Απόδειξη (Σχολικό βιβλίο σελίδα 28) 
Α2. Ορισµός  (Σχολικό βιβλίο σελίδα 14) 
Α3. Ορισµός (Σχολικό βιβλίο σελίδα 87)  
Α4. α) Λάθος  β) Σωστό  γ) Λάθος  δ) Λάθος  ε) Λάθος  
 
Θέµα Β 
Β1. { }1 2 3 4, , ,ω ω ω ωΩ =  ο δειγµατικός χώρος και  

       { }1 4,ω ωΑ =  και { }1 3,ω ωΒ =  
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• Η f  είναι παραγωγίσηµη στο ( )0,+∞  µε 
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Β2. Είναι ( ) ( ) ( ) ( )2 3 3
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       ( )4 0ωΡ ≥  που ισχύει. 

Β3. ( ) ( ) ( ) ( )2 3 2
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Θέµα Γ 
Γ1. Αν c το πλάτος της κάθε κλάσης, τότε η τέταρτη κλάση θα είναι (50+3c, 50+4c).  
  

 Αφού η κεντρική τιµή της είναι 85, προκύπτει ότι  
  
 
 

 
50 3 50 4 7 7

85 50 85 35 10
2 2 2

c c c c
c

+ + +
= ⇔ + = ⇔ = ⇔ =    

Γ2. Αφού η διάµεσος είναι 3
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       Επίσης, 1 2 3 474 55 65 75 85 74x f f f f= ⇔ + + + =  

       Επίσης ισχύουν 1 2 3 4 1f f f f+ + + =  καθώς και 4 32f f=  άρα 
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       Έτσι προκύπτει ο παρακάτω πίνακας. 
 
 

Κλάσεις 
ix  if  

[ )50,60  55 0,1 

[ )60,70  65 0,3 

[ )70,80  75 0,2 

[ )80,90  85 0,4 

 
 
Γ3. Η µέση τιµή των παρατηρήσεων που είναι µικρότερες του 80 είναι:  
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Γ4. Αφού η κατανοµή είναι κανονική και το 2,5% των παρατηρήσεων είναι τουλά-

χιστον 74, θα είναι 25 74x + = . Επίσης για το 16% των παρατηρήσεων που είναι 

το πολύ 68 θα είναι 5 68x − = , όπου ,x S η µέση τιµή και τυπική απόκλιση,  
 αντίστοιχα των κ παρατηρήσεων.  

       Άρα θα είναι 25 74x + =  και 5 68x − =  

       Από τη λύση του συστήµατος προκύπτει 2δ =  και 70x = . 

       Ο συντελεστής µεταβολής των κ παρατηρήσεων είναι 
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       Εποµένως το δείγµα των παρατηρήσεων αυτών είναι οµοιογενές.  
 
Θέµα ∆ 
∆1. Είναι ( )1f κ=    και  ( )' ln 1, 0f x x x= + >  άρα ( )' 1 1f = . 

 Η εξίσωση της εφαπτοµένης της fC  στο σηµείο ( )( )1, 1f  είναι  

 ( ) ( ) ( ): 1 ' 1 1 1y f f x y xε κ− = ⋅ − ⇔ − = − ⇔   1y x κ= + −  

Για  0x =  είναι 1 0y κ= − >  και για   0y =  είναι 1 0x κ= − <  
 
Εποµένως τέµνει τον άξονα x΄x  στο ( )1 ,0κΑ −  και τον άξονα y΄y  στο ( )0, 1κΒ −  
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∆2. ( ) ( ) ( )1 1 1 2 2 2 50 50 50, , , ,..., ,x y x y x yΑ Α Α   σηµεία της : 1y xε = +  

α) 1, 1,2,...,50i iy x i= + = .    Άρα 1y x= +  οπότε 31 1 30x x= + ⇔ =  

β) 1 2 20 21 22 35 36 503, 3,..., 3, , ,..., , ,...x x x x x x x xλ λ+ + + − − , όπου 0λ >  
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∆3. ( ) ln 2f x x x= +  και ( ) ln 1f΄ x x= +  

       Πρόσηµο της ( )f΄ x −  µονοτονία της ( )f x  
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Η µέση τιµή είναι  
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∆4. ( ) 1 lnf΄ x x= +  
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